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Ïóñòü (X, ρ) � ìåòðè÷åñêîå ïðîñòðàíñòâî; v : X → (0,∞) � íåêî-
òîðàÿ ôèêñèðîâàííàÿ ôóíêöèÿ (âåñ). Îáîçíà÷èì ÷åðåç C(X) ìíî-
æåñòâî âñåõ íåïðåðûâíûõ êîìïëåêñíîçíà÷íûõ ôóíêöèé íà X è ðàñ-
ñìîòðèì åãî ñëåäóþùèé âåñîâîé ïîäêëàññ:

Cv(X) =
{
f ∈ C(X) : ‖f‖v = sup

x∈X

|f(x)|
v(x)

<∞
}
.

×àñòíûì ñëó÷àåì ïðîñòðàíñòâà Cv(X) ÿâëÿåòñÿ êëàññ BC(X) âñåõ
îãðàíè÷åííûõ íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé íà X.

Ïðîâåðåíî, ÷òî Cv(X) � ëèíåéíîå íîðìèðîâàííîå ïðîñòðàíñòâî,
ïðè÷åì åãî òîïîëîãèÿ ìàæîðèðóåò òîïîëîãèþ ïîòî÷å÷íîé ñõîäèìî-
ñòè íà X. Ïîëó÷åíî óñëîâèå, ïðè êîòîðîì äàííîå ïðîñòðàíñòâî ÿâ-
ëÿåòñÿ áàíàõîâûì.

Òåîðåìà 1. Åñëè âåñ v ëîêàëüíî îãðàíè÷åí ñâåðõó íà X, òî ïðî-
ñòðàíñòâî Cv(X) ïîëíîå.

Êðîìå òîãî, óñòàíîâëåíû ðåçóëüòàòû, êàñàþùèåñÿ íåòðèâèàëüíî-
ñòè ïðîñòðàíñòâà Cv(X). Íàïîìíèì ñëåäóþùåå îïðåäåëåíèå.

Îïðåäåëåíèå 1. Áóäåì ãîâîðèòü, ÷òî ïðîñòðàíñòâî Cv(X) íå èñ-
÷åçàåò â òî÷êå x0 ∈ X, åñëè íàéäåòñÿ ôóíêöèÿ f ∈ Cv(X) òàêàÿ, ÷òî
f(x0) 6= 0.

ßñíî, ÷òî ïðîñòðàíñòâî Cv(X) íåòðèâèàëüíî, ò. å. ñîäåðæèò
ôóíêöèþ, îòëè÷íóþ îò òîæäåñòâåííîãî íóëÿ, òîãäà è òîëüêî òîãäà,
êîãäà îíî íå èñ÷åçàåò õîòÿ áû â îäíîé òî÷êå x0 ∈ X. Äîêàçàíà

Òåîðåìà 2. Äëÿ òîãî ÷òîáû ïðîñòðàíñòâî Cv(X) íå èñ÷åçàëî â
òî÷êå x0 ∈ X, íåîáõîäèìî è äîñòàòî÷íî, ÷òîáû âûïîëíÿëîñü óñëîâèå

lim
δ→+0

inf
ρ(x,x0)<δ

v(x) > 0 . (1)

Ñëåäñòâèå. Ïðîñòðàíñòâî Cv(X) íåòðèâèàëüíî â òîì è òîëüêî
â òîì ñëó÷àå, êîãäà ñóùåñòâóåò òî÷êà x0 ∈ X, â êîòîðîé âûïîëíåíî
óñëîâèå (1).
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Ïðîâåðåíî òàêæå, ÷òî ìíîæåñòâî òî÷åê, â êîòîðûõ Cv(X) íå èñ÷å-
çàåò, îòêðûòî â X. Ñîîòâåòñòâåííî, åãî äîïîëíåíèå � ñîâîêóïíîñòü
òî÷åê, â êîòîðûõ Cv(X) èñ÷åçàåò, � çàìêíóòî â X.
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