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Ïóñòü E � ðàâíîìåðíî ïîëíàÿ âåêòîðíàÿ ðåøåòêà, x1, . . . , xN ∈
E, Λ � ðàâíîìåðíî çàìêíóòàÿ f -ïîäàëãåáðà â èäåàëüíîì öåíòðå
Z(E). Ñíàáäèì Λ ðàâíîìåðíîé íîðìîé. Èçó÷åíèå ôóíêöèé ϕ : RN →
R, äëÿ êîòîðûõ åñòåñòâåííî ìîæíî îïðåäåëèòü ϕ(x1, . . . , xN ) ∈ E
ïðèíÿòî íàçûâàòü ôóíêöèîíàëüíûì èñ÷èñëåíèåì. Åñëè îáðàçîì ϕ
ñëóæèò f -ïîäàëãåáðà Λ, òî ãîâîðèì óæå îá îáîáùåííîì ôóíêöèî-

íàëüíîì èñ÷èñëåíèè è îáîçíà÷àåì ñèìâîëîì ϕ(·, x1, . . . , xN ) ∈ E. Â
ðàáîòå ïðèâåäåíî îáîáùåííîå ôóíêöèîíàëüíîå èñ÷èñëåíèå â ðàâíî-
ìåðíî ïîëíûõ âåêòîðíûõ ðåøåòêàõ.

Ñóùåñòâóþò ðàçëè÷íûå ïîäõîäû ê îïðåäåëåíèþ ôóíêöèîíàëüíî-
ãî èñ÷èñëåíèÿ, ñì.[1,2,3,4]. Ìû áóäåì ñëåäîâàòü îáîçíà÷åíèÿì èç [1] è
[3]. Áóäåì ãîâîðèòü, ÷òî ïîäðåøåòêà L Λ-èíâàðèàíòíà, åñëè πx ∈ L
äëÿ âñåõ π ∈ Λ è x ∈ L. Îáîçíà÷èì ÷åðåç Hom(L) è Hm(L) ìíî-
æåñòâî âñåõ R-çíà÷íûõ ðåøåòî÷íûõ ãîìîìîðôèçìîâ è ìíîæåñòâî
R-çíà÷íûõ ìóëüòèïëèêàòèâíûõ ðåøåòî÷íûõ ãîìîìîðôèçìîâ íà L.

Ëåììà. Ïóñòü âåêòîðíàÿ ïîäðåøåòêà L ⊂ E � Λ-èíâàðèàíòíà.
Òîãäà äëÿ ëþáîãî ω ∈ Hom(L) ñóùåñòâóåò åäèíñòâåííûé ω̃ ∈ Hm(Λ)
òàêîé, ÷òî ω(πx) = ω̃(π)ω(x) äëÿ âñåõ π ∈ Λ è x ∈ L. Ïðè ýòîì,

λ̃ω = ω̃ äëÿ âñåõ λ ∈ R+ è ω ∈ Hom(L).
Îáîçíà÷èì ñèìâîëîì Λ〈x1, . . . , xN 〉 � Λ-èíâàðèàíòíóþ âåêòîð-

íóþ ïîäðåøåòêó â E, ïîðîæäåííóþ íàáîðîì x1, . . . , xN . Ïîëîæèì
ïî îïðåäåëåíèþ

[x] := {(w(x1), . . . ω(xN )) ∈ RN : w ∈ Hom(Λ〈x1, . . . , xN 〉)}.

Âîçüìåì çàìêíóòîå êîíè÷åñêîå ìíîæåñòâî K ⊂ RN òàê, ÷òîáû
[x] ⊂ K. Ñèìâîëîì H(K, Λ) áóäåì îáîçíà÷àòü ìíîæåñòâî âñåõ íåïðå-
ðûâíûõ ïîëîæèòåëüíî îäíîðîäíûõ ôóíêöèé èç K â Λ. Ìîæíî ïî-
êàçàòü, ÷òî H(K, Λ) ïîëíàÿ âåêòîðíàÿ ðåøåòêà îòíîñèòåëüíî ñõîäè-
ìîñòè ñ ðåãóëÿòîðîì.

Îïðåäåëåíèå. Ïóñòü E � ðàâíîìåðíî ïîëíàÿ âåêòîðíàÿ ðå-

øåòêà, Λ � çàìêíóòàÿ f -ïîäàëãåáðà â Z(E), ϕ ∈ H(K, Λ) è L �
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íàèìåíüøàÿ Λ-èíâàðèàíòíàÿ âåêòîðíàÿ ïîäðåøåòêà â E, ñîäåðæà-

ùàÿ x1, . . . , xN , y. Áóäåì ãîâîðèòü, ÷òî y = ϕ(·, x1, . . . , xN ), åñëè
ω(y) = ω̃(ϕ(ω(x1), . . . , ω(xN ))) äëÿ âñåõ ω ∈ Hom(L).

Ïóñòü I îáîçíà÷àåò òîæäåñòâåííûé îïåðàòîð íà E. Îïðåäåëèì
ôóíêöèè dti ∈ H(K, Λ) (1 6 i 6 N) ïî ôîðìóëå dti(t) = tiI, ãäå
t ∈ K ⊂ RN .

Òåîðåìà. Ïóñòü E � ðàâíîìåðíî ïîëíàÿ âåêòîðíàÿ ðåøåòêà, Λ �

ðàâíîìåðíî çàìêíóòàÿ f -ïîäàëãåáðà â Z(E), x1, . . . , xN ∈ E. Òîãäà

ñóùåñòâóåò åäèíñòâåííûé Λ-ìîäóëüíûé ðåøåòî÷íûé ãîìîìîðôèçì

x̂ : ϕ 7→ ϕ(·, x1, . . . , xN ) èç H(K, Λ) â E òàêîé, ÷òî x̂(dti) = xi (1 6 i 6
N). Áîëåå òîãî, x̂(H(K, Λ)) ñîâïàäàåò ñ u-ðàâíîìåðíûì çàìûêàíèåì

Λ-ëèíåéíîé âåêòîðíîé ïîäðåøåòêè, ïîðîæäåííîé xi (1 6 i 6 N), ò.å.
x̂(H(K, Λ)) = Λ〈x1, . . . , xN 〉, ãäå çàìûêàíèå áåðåòñÿ ðàâíîìåðíî â E
îòíîñèòåëüíî u = |x1|+ . . . + |xN |.

çàìå÷àíèå ×àñòíûìè ñëó÷àÿìè ñôîðìóëèðîâàííîé òåîðåìû ÿâ-
ëÿþòñÿ ðåçóëüòàòû [3, òåîðåìà 2.3] (Λ = RN ) è [2, òåîðåìà 3.12]
(K = RN , Λ = Z(E)).
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